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(Abgabe: Mitwoch, 24. Oktober 2012 vor der Ubung.)

Aufgabe 1 (Darstellung des Limes inferior)

Sei (an)nen eine beschriankte, reelle Folge. Zeigen Sie

liminf a,, = hm (inf an> =sup inf a,

n—00 k—oo \n>k kEN n>k

Aufgabe 2 (Mengenlehre)

(i) Es seiein Ay, k € N abzdhlbar viele Mengen. Zeigen Sie:

(10 Punkte)

(4+6=10 Punkte)

Es gibt eine Folge monoton wachsender Mengen By, d.h. By C By fiir alle £ € N und eine Folge paarweise

disjunkter Mengen Cf, d.h. C; N C; = 0 fiir alle i # j, mit
Jac=Use= U
k=1 k=1 k=1

(ii) Sei (Ag)ken eine Folge von Mengen. Dann definiert

likm inf Ay, := {z : x € A, fiir fast alle n € N}
— o0

der Limes inferior dieser Mengenfolge. Zeigen Sie:

lim inf Ay = G ﬁ A,

k=1n=k

("fast alle” bedeutet: alle, bis auf endlich viele.)



