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Aufgabe 10 (Äußere Maße) ((4+4)+4=12 Punkte)

Sei Ω = R.

a) Entscheiden Sie, ob es sich bei folgenden Mengenfunktionen um äußere Maße handelt

(i) µ∗ : P(Ω) → [0,∞], µ∗(E) =

{

0 , |E| < ∞

1 , |E| = ∞.

(ii) µ∗ : P(Ω) → [0,∞], µ∗(E) =

{

0 , E abzählbar

1 , E überabzählbar.

b) Geben Sie jeweils im Falle eines äußeren Maßes die Familie Aµ∗ aller µ∗-messbaren Teilmengen von Ω an.

Aufgabe 11 (Lebesgue-Stieltjes äußere Maß) (8 Punkte)

Sei Ω = R, f : R → R eine stetige, monoton wachsende Funktion und I = [a, b] ein beschränktes Intervall.
Zeigen Sie:

λ∗

f (I) = f(b)− f(a),

wobei λ∗

f das Lebesgue-Stieltjes äußere Maß mit Belegungsfunktion f ist.


