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Aufgabe 35 (L1-Raum)

Sei (Ω,A, µ) ein endlicher Maßraum und f : Ω → R messbar. Weiter sei

En := {x ∈ Ω : (n− 1) ≤ |f(x)| < n} .

Zeigen Sie

f ∈ L1(Ω,A, µ) ⇔
∞∑

n=1

nµ(En) < ∞.

Aufgabe 36 (Lp-Raum)

Sei der Maßraum (R,B, λ) gegeben und

f(x) :=
1√

x · (1 + |log x|) , x > 0.

Zeigen Sie

f ∈ Lp(R,B, λ) ⇔ p = 2.

Aufgabe 37 (Zusammenhang der Lp-Räume)

Sei (Ω,A, µ) ein endlicher Maßraum und sei 1 ≤ p ≤ s < ∞. Zeigen Sie

Ls(Ω,A, µ) ⊂ Lp(Ω,A, µ)

und es gibt ein c > 0 mit

||f ||p ≤ c ||f ||s ∀ f ∈ Ls(Ω,A, µ).


