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35. Sei (Ω,Σ, µ) ein endlicher Maßraum und 1 ≤ p ≤ q ≤ ∞. Zeige, dass dann (2)

Lq(Ω,Σ, µ) ⊂ Lp(Ω,Σ, µ).

36. (a) Sei (Ω,Σ, µ) ein Maßraum und f : Ω→ R Borel-messbar. Betrachte (3)

If := {p ∈ [1,∞] : f ∈ Lp(Ω,Σ, µ)}.

Zeige, dass If ein Intervall ist.
Hinweis: Verwende die Hölder-Ungleichung.

(b) Zeige folgende partielle Umkehrung von Teil (a). Für jedes nicht-leere Teilintervall (10)
I ⊂ [1,∞] gibt es eine Borel-messbare Funktion f : R → R mit If = I (für den
Maßraum (R,B(R), λ)).
Hinweis: Verwende die Logarithmusfunktion für einige Beispiele.
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