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34.

35.

Sei (Q, A, ) ein Mafiraum.
(a) Sei f e Li(Q, A, p). Zeigen Sie: Es gilt fast {iberall f = 0 genau dann, wenn [, f dp = 0 fiir
alle A € A gilt.
Sei nun £ C A ein durchschnitts-stabiler Erzeuger von A und es gebe eine Folge (E), )nen C € mit
U,en En = Q. Seien f,g € L1(Q, A, 1) und es gelte [, fdu = [, gdp fir alle E € £.
(b) Zeigen Sie, dass fast liberall f = g gilt, falls fast {iberall f > 0 und g > 0 gilt.
Tipp: Betrachten Sie die beiden Mafe f © u und g ® p (vgl. Korollar 3.16).
(c) Seih e L1(2 A, 1) und es gelte [, hdp = 0 fiir alle E € £. Zeigen Sie, dass fast iiberall
h = 0 gilt.
Tipp: Betrachten Sie die beiden Funktionen |h| und h + |h|.
(d) Zeigen Sie, dass fast tiberall f = g gilt.

Sei (2, A, ) ein endlicher Mafraum. Wie in Bemerkung 6.15(v) setzen wir M (Q, A) := {[f]: f:

Q) — R messbar}. Zudem definieren wir

afhlad = [ T tiatie (7)o € br(.A),

Zeigen Sie, dass d([f], [g]) € [0, 00) fiir alle [f],[g] € M(R,.A) gilt.

Zeigen Sie, dass d eine Metrik auf M (€, A) ist.

Sei [f] € M(Q,.A) und sei ([f])nen eine Folge in M (9, A). Zeigen Sie, dass die Folge (f)nen
genau dann im Maf gegen f konvergiert, wenn die Folge ([f,])nen beziiglich d gegen [f]
konvergiert.
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