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Elemente der Topologie: Blatt 1

1. Sei Q eine Menge mit unendlich vielen Elementen. Entscheide, welche der folgenden
Mengensysteme Topologien auf §2 sind:

(a) T ={0 CQ:0°endlich}U{0}. (3)
(b) T ={0 C Q: O° hochstens abzéhlbar} U {(}. (3)
(¢) T={O0 C Q:0 unendlich} U{0}. (3)

2. Zeige, dass folgende Mengensysteme topologische Basen auf R sind und vergleiche die

erzeugten Topologien beziiglich ihrer Feinheit: (11)
(a) Bp:={(a,b):a,be R} (euklidische Topologie)
(b) Bz :={[a,b) : a,b € R} (Sorgenfrey-Topologie oder lower limit topology)
(c) B3 ={(a,b)\ A:a,be R, AC R hochstens abzéhlbar}
(d) By:={(—00,b):be Q}
(e) Bs :{[a7b) :avbeQ}
(f) Bg:={E°: E C R endliche Menge}
3. Bestimme alle Topologien auf Q = {1,2,3}! (+5)

Tipp: Es gibt genau 29 Topologien auf 2. Es ist also hilfreich, bei der Auflistung systema-
tisch vorzugehen.

Ubungsblitter sowie aktuelle Informationen unter
http://www.uni-ulm.de/mawi/iaa/courses/ss11/topo.html




