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1. Sei p ein Borel regulires dufleres Mafl. Zeige, dass fiir jede aufsteigende Folge von Teil-
mengen (Ay) gilt

Jim pu(Ay) = u(kLEJN Ak)-

(Wir erlauben hier uneigentliche Konvergenz gegen oc.)

Sei 1 Borel und lokal endlich. Zeige, wenn u(A) = inf{u(U) : A C U, U offen} fiir
alle A C R? gilt, dann ist © Radon.

Zeige, dass das duBere Lebesgue-MaB A* in R? die beiden Eigenschaften aus Theo-
rem 4.4 hat. Folgere, dass A* Radon ist.

3. Sei p ein duBeres MaB in RY. Zeige, dass ; genau dann Borel ist, wenn

4.*

u(AU B) = pu(A) + u(B)

fiir alle A, B C R? mit dist(A, B) > 0 gilt.

(a)

(b)

Gib ein Beispiel eines dufleren Mafles auf R, welches Borel, aber nicht Borel regular
ist.

Fur alle A C R definieren wir
0 falls A abzéhlbar,

pn(A) =41 falls A iiberabzihlbar und A\ [—n,n] abzihlbar fiir ein n € N,
oo falls A\ [—n,n| tiberabzéhlbar fiir alle n € N.

Zeige, dass p ein duferes Mafl ist. Bestimme die p-messbaren Mengen und zeige,
dass p nicht die Stetigkeitseigenschaft aus Aufgabe 1 hat.

Sei p ein duBeres Borel Mafl. Dann definiert
v(A) :=inf{u(B): A C B, B Borel}

ein Borel regulédres dueres Maf}, das auf Borel Mengen mit y iibereinstimmt.

Ubungsblitter sowie aktuelle Informationen unter
https://www.uni-ulm.de/mawi/iaa/courses/ws15/geoana.html




