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1. Sei © C R? offen und pq, p2 seinen zwei RadonmaBe auf © (analog zu R? definiert).
Zudem seien o;: @ — R™ fiir j € {1,2} jeweils pj-messbar und |oj(z)| = 1 fiir p;-f.a.

x € ) derart, dass
/@'Uldﬂlz/@'dzdm
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fiir alle p € C.(2;R™) gilt. Zeige, dann gilt 1 = pe und o1 = o9 pp-f.ii.

Folgere, dass i und o im Riesz—Radon’schen Darstellungssatz eindeutig sind.

2. Sei I = (0,1) und p ein endliches Radonmaf auf I, o: I — {—1,1} sei p-messbar und
w(t) = [ o(s)du(s) fiir ¢t € I. Zeige, dass w € BV(I) und bestimme Duw.

3. (a) Sei feBV(Q). Zeige, dass V(f,Q2) = ||Df]|(£2).

(b) Zeige, dass V (-, Q) unterhalbstetig ist in LL (), d.h. wenn fx — f in Ll (Q), dann
gilt VI(f,Q) <liminfy o V(fk, Q).

Hinweis: Das punktweise Supremum stetiger Funktionen ist unterhalbstetig.

(c) Sei (gg) eine Abziihlung von Qx Q. Zeige, dass A := Uyey B(qr, 27%) C R? endlichen
Perimeter in R? hat, obwohl |0A| = oc.

(d) Sei Q € R? zusammenhingend und f € BVio.(Q) mit || Df|| = 0. Zeige, dann gibt
es ein ¢ € R mit f = ¢ f.i. auf Q.

Hinweis: Faltung und klassische Aussage.

4.% Zeige, dass BV(Q) mit || f|gy(q) == [ fllz1 ) + [Df][(€2) zu einem Banachraum wird.
st C1(Q) NBV(Q) dicht in (BV(Q). |-py(a)?

Ubungsblitter sowie aktuelle Informationen unter
https://www.uni-ulm.de/mawi/iaa/courses/ws15/geoana.html




