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Aufgabe 1
Welche der folgenden parametrischen Familien von Verteilungen {Pθ , θ ∈ Θ ⊂ R} mit Zähl-
dichte bzw. Dichtefunktion f( · ; θ) bilden eine einparametrische Exponentialfamilie?

(a) f(x; θ) = 1
2θ

1I(−θ,θ)(x), wobei θ > 0 und x ∈ R,

(b) f(x; θ) =
(
n
x

)
θx(1− θ)n−x1I{0,...,n}(x), wobei n ∈ N bekannt sei und 0 < θ < 1.

(6)

Aufgabe 2
Zeige, dass EY = b(1)(θ) , und VarY = τ 2b(2)(θ) , falls Y zu einer einparametrischen Exponen-
tialfamilie gehört, wobei EY 2 <∞ für alle θ ∈ Θ und b zweimal stetig differenzierbar ist. Gehe
dabei davon aus, dass Y absolutstetig ist. (12)

Aufgabe 3
Berechne die natürliche Linkfunktion, den Score-Vektor U(β), die Fisher-Informationsmatrix
I(β) und die Hessematrix W (β) folgender Verteilungen.

(a) Gammaverteilung Γ(b, p), b > 0, wobei p > 0 bekannt sei,

(b) Binomialverteilung Bin(n, p), p ∈ (0, 1), wobei n ∈ N bekannt sei. (8)


