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Aufgabe 1 (3 Punkte)

Betrachte einen Poissonschen Clusterprozess in R?, wobei der Primérprozess {S,,n > 1}
ein homogener Poissonprozess mit Intensitat Ao > 0 ist. Die Sekundéarprozesse {N g),B €
B(R%)}, {NJ(BQ),B € B(RY)},... sind gegeben durch Né") = 0o(B) + dgm (B) fiir jedes n > 1
und fiir jedes B € B(R?), wobei S, S®) ... eine Folge von i.i.d. Zufallsvariablen in R¢U {oco}
ist mit P(S) = 0) = 0 und mit P(SM # oo) = p fiir p € [0, 1]. Ferner sei Ps : B(RY) — [0, 1]
definiert durch Ps(B) = P(S®W € B | S # 00). Solch ein Clusterprozess heiit Gauf-Poisson-
Prozess. Zeige, dass das erzeugende Funktional des Gau3-Poisson-Prozesses gegeben ist durch

G(f) =exp (%o [, ((1=)f@) +p [, F@)f o+ y)Ps(y) — 1) do)
fir alle f € H.

Aufgabe 2 (4 Punkte)
Sei {Ng, B € B(R%)} ein Clusterprozess, wobei der Primérprozess das IntensititsmaB {u®(B), B €

B(RY)} hat. Die Sekundérprozesse werden mit {N$', B € B(RY)}, {NY, B € B(R))},... be-
zeichnet. Es gelte ferner IP’(NRd) =0) > 0. Zeige

B(Ns = 0) 2 exp ( [ lox BV, = 0)u(d))

fiir jedes B € B(RY).

Aufgabe 3 (3 Punkte)
Sei N = {Np, B € B(R%)} ein stationirer Poissonscher Clusterprozess in R¢, dessen Sekun-

déirprozesse mit {NG', B € BRY)}, {NY, B € B(R%)}, ... bezeichnet werden. Es existiere
eine Menge C' € B(R?) mit P(Nél) > 0) > 0. Zeige, dass der Priméarprozess stationdr ist.

Aufgabe 4 (3 + 4 + 3 Punkte)
Sei N = {Ng, B € B(R%)} ein stationdrer Poissonscher Clusterprozess in R? mit Intensitéit
A>0und N = {Nj, B € B(R%)} ein homogener Poisson-Prozess mit der selben Intensitit .

(a) Zeige Var Ng > Var Ny, fiir jedes B € By(R?).

(b) Gelte Var Ni_,, /5 ,,/91¢ = Var N/ . fitr alle n > 1. Zeige N 2 N'.

[-n/2:m/2]

(c) Zeige, dass aus Var Ni_j5;/90 = Var N[’_1 /2,1/2)d nicht notwendigerweise folgen muss,
dass N ein Poisson-Prozess ist.



