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Aufgabe 1: Charakterisierung der Gumbel-Verteilung durch eine Funktionalgleichung
(3+2=5 Punkte)

a) Sei d: (0,00) — R eine messbare Funktion mit d(s1s2) = d(s1) +d(sz2) fiir s1,s2 > 0. Zeige, dass d(s) = a-log s
fiir alle s > 0 und ein festes a € R.

b) Sei G eine Verteilungsfunktion mit
G(t+alogs) = GY*(t), teR,s>0,

fiir eine Konstante a € R. Zeige, dass G entweder degeneriert oder vom selben Typ wie die Gumbel-Verteilung
A ist.

Aufgabe 2: Beispiele regular variierender Funktionen
(242+4-2=6 Punkte)

a) Zeige, dass eine Funktion L : (A, 0c0) — (0,00) mit

i
w00 L(z)

fiir A > 1 langsam variierend ist.
b) Zeige, dass loglog x langsam variierend ist.

c) Zeige, dass exp{|log x|} nicht regulér variierend ist, wobei |-| die Gau-Klammer bezeichnet.

Aufgabe 3: Quantilfunktion
(2 Punkte)
Gib die Quantilfunktion der Bin(2, %)—Verteilung an und skizziere sie.

Aufgabe 4: Eigenschaften der Quantilfunktion
(14+3=4 Punkte)
Sei < die Quantilfunktion einer Verteilungsfunktion F.

a) Zeige, dass ' : (0,1) — R monoton wachsend ist.

b) Zeige, dass F'< : (0,1) — R linksstetig ist.

Aufgabe 5: Max-Anziehungsbereiche

(3 Punkte)

In Aufgabe 3 des 1. Ubungsblatts hatten wir gesehen, dass die Cauchy-Verteilung im Max-Anziehungsbereich der
Fréchet-Verteilung ®; mit o = 1 liegt. Gib fiir diese Tatsache einen neuen Beweis unter Verwendung von Resultaten
aus Kapitel 4.



