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1. Untersuche folgende Folgen bzw. Reihen auf gleichmiflige Konvergenz:

(a) fo(z)=(1—2x) 2™ auf [0, 1].
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2. Zeige:
S " xn+1
(a) Die Reihe Z (n e 1) konvergiert auf [0,1] gleichméBig gegen eine auf [0, 1] differen-
n=1
zierbare Funktion f(x).
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(b) Die Reihe Z = ( — H) konvergiert auf [0, 1], nimmt aber fiir z = 1 einen von f’(1)
z\n n
verschiedenen Wert an. (4 Punkte)

3. Sei f : (a,b) — R differenzierbar, a,b € R, a < b. Sei f’ nicht stetig in z € (a,b).
Zeige, dafl z¢ keine hebbare Unstetigkeitsstelle von f” ist.

Hinweis:
Hierbei heifit eine Unstetigkeitsstelle g einer Funktion g: D — R hebbar, falls ein y5 € R so

existiert, dafl die Funktion

fii D
§:DoR, ja) = { g(x) fir o€ D\fwo}
yo fur = =xop.

stetig in g ist.
Mit anderen Worten, sie heifit hebbar, falls limy 4, 222, 9(%) := limg 2, gD\ {20} (%) = Yo existiert.
(2 Punkte)



4. Gegeben sei eine Folge (a,,)22, mit a, # 0 fiir fast alle n € Ny. AuBerdem sei lim
N0 An41

Zeige:

o o0
(a) Die Reihen E anz*™ und E anz*" ! besitzen Konvergenzradius /7.

(b) Die Reihen Z 25, 22" und Z aon112°" ! besitzen Konvergenzradius 7.

5. Berechne den Konvergenzradius folgender Potenzreihen:

n=0
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=r.

(4 Punkte)

(7 Punkte)



