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1. (jeweils 4 Punkte)
Berechnen Sie folgende Flächenintegrale:

a) ∫∫
[0,1]×[2,4]

(x2y + xy3 − 2) d(x, y)

b) ∫∫
[π/2,π]×[−π/4,π/4]

sin
x

y
d(x, y)

c) ∫∫
[0,π/2]×[0,2]

x sin(xy) d(x, y)

2. (6 Punkte)
Der Schwerpunkt (xs, ys) eines zweidimensionalen Fläche M berechnet sich durch

xs = 1/A
∫∫

M

x d(x, y) und ys = 1/A
∫∫

M

y d(x, y)

mit
A =

∫∫
M

1 d(x, y).

Berechnen Sie den Schwerpunkt eines Halbkreises mit Radius 1.

3. (5 + 5 Punkte)
Berechnen Sie mit Hilfe von Polarkoordinaten

a) ∫
M1

d(x, y)
x2 + y2

mit M1 = {(x, y) ∈ R2 : 1 ≤ x2 + y2 ≤ 9}

b) ∫
M2

x2 d(x, y) mit M2 = {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 16}

4. (6 Punkte)
Berechnen Sie den Flächeninhalt, der durch die Spirale

M =
{(r cosφ

r sinφ

)
: 0 ≤ φ ≤ 2π, 0 ≤ r ≤ φ2

}
erzeugt wird.

Die Übungsblätter und weitere Informationen finden Sie unter
"www.uni-ulm.de/mawi/sgm/baur/sommersemester-2010/oekonomie.html"


