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41. Es seien µ und ν zwei endliche Maße auf (R,B(R)) mit der Eigenschaft, dass (6)

∫
R

f dµ =

∫
R

f dν

für alle stetigen und beschränkten Funktionen f : R→ R. Zeige, dass µ = ν.

42. Es sei (Ω,Σ) ein messbarer Raum und A ⊂ P(Ω) eine Algebra, sodass σ(A) = Σ. Ferner
seien µ und ν zwei endliche Maße auf Σ, sodass µ(A) ≤ ν(A) für alle A ∈ A. Zeige, dass (4)

M := {B ∈ Σ : µ(B) ≤ ν(B)}

eine monotone Klasse ist und folgere µ ≤ ν.

Zeige weiter, dass diese Aussage nicht stimmt, wenn A lediglich ein durchschnittsstabiler (2)

Erzeuger von Σ (und keine Algebra) ist.

43. Es sei µ ein endliches Maß auf (R,B(R)). In dieser Aufgabe zeigen wir, dass

µ(B) = sup{µ(A) : A ⊂ B, A abgeschlossen} = inf{µ(U) : B ⊂ U, U offen}

für alle B ∈ B(R). Dazu definieren wir

A := {B ∈ B(R) : inf{µ(U\A) : A ⊂ B ⊂ U, A abgeschlossen, U offen} = 0}.

(a) Zeige, dass A eine Algebra ist. (+4)

(b) Zeige, dass A eine monotone Klasse ist. (+4)

(c) Zeige, dass B(R) = A. (+4)

Die Punkte dieser Aufgabe sind Zusatzpunkte.

Die Übungsblätter sowie aktuelle Informationen sind unter folgender Adresse verfügbar:

http://www.uni-ulm.de/mawi/iaa/courses/ws11/mass11.html


