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16.

17.

18.

19.

Es seien n € IN und p € [0, 1]. Wir betrachten den Grundraum = {0,1,2,...,n} und (4)
definieren auf der Potenzmenge von ) das Maf

uany= X (M) pr (o e p@)

meM

Es sei f:Q — R gegeben durch f(k) = k. Berechne den Wert des Integrals

/QfdM.

Es sei © eine Menge und (A4,,) C P(2) eine Folge von Teilmengen. Zeige, dass (2)

limsup(1 4, (z)) = Ly, sup(Ap) (z)

n—oo

fiir alle x € Q.

Es sei (2,X) ein messbarer Raum und f, : Q@ — R eine Folge messbarer Funktionen.
Zeige, dass folgende Mengen M messbar sind.

(a) M :={x € Q:lim,_,o0 fn(x) existiert} (2)
(b) M :={zeQ:lim, fn(r) =27} (3)

Es sei  eine beliebige Grundmenge und F eine Familie von Funktionen von 2 nach R. Wir
bezeichnen mit o(F) den Durchschnitt aller o-Algebren auf 2 bzgl. derer alle Funktionen
f € F messbar sind, d.h. o(F) ist die kleinste o-Algebra mit dieser Eigenschaft.

Wir betrachten nun den Grundraum € = RR2.

(a) Zeige, dass es fiir alle aj,ag,b1,by € R mit a; < by und ay < by eine Folge stetiger (2)
Funktionen f,, : R? — R gibt, sodass

hm fn(x) = ]]'(al,bl)X(ag,bz)(x)

n—oo

fiir alle x € R2.

(b) Zeige, dass o(F) = B(R?), wenn wir als F die Menge aller stetigen Funktionen von (3)
R? nach R withlen.

Hinweis: Verwende, dass B(IR?) von allen offenen Rechtecken (a1,b1) x (az,b2) erzeugt wird.

Die Ubungsblitter sowie aktuelle Informationen sind unter folgender Adresse verfiigbar:

http://www.uni-ulm.de/mawi/iaa/courses/wsll/massi1.html




