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. Untersuche die durch (4)

o mzsin% x#0
o= {7

gegebene Funktion f : R — R auf Stetigkeit, Differenzierbarkeit und stetige Differenzier-
barkeit.

Bestimme fiir alle n € INg jeweils das n-te Taylorpolynom 7, um den Entwicklungspunkt (6)
a der folgenden Funktionen.

(a) f
(b) f(z)=1=,a=0
(c) f

(x )—cosm a=0

(x) = logx a=1

Benutze den Satz von Taylor, um den Wert cos(1/2) bis auf einen Fehler von hochstens (4)
10~* zu berechnen.

. Essei f: R — R zweimal differenzierbar mit f”(x) > 0 fiir alle x € R. Zeige, dass (5)
f(@) = flzo) + f'(z0)(z — 20)
fiir alle z, zg € R. Zeige weiter, dass
fOz+ (1= Ny) <Af(z)+ (1 =N f(y)
fiir alle z,y € R und X € [0, 1].
Was bedeuten diese Ungleichungen geometrisch?
. Es seien Z und Z’ zwei Zerlegungen (5)
a=rg<x1 < <xp=b und a=y<y<---<Yn==>
des Intervalls [a, b]. Die Zerlegung Z' heifit Verfeinerung von Z, falls
{zo,x1,..., 20} C{yo,y1,- - Ym}-

Zeige, dass fiir jede beschrinkte Funktion f : [a,b] — R stets O(Z'; f) < O(Z; f).

Bemerkung: Analog zeigt man, dass U(Z'; f) > U(Z; f).

Die Ubungsblitter sowie aktuelle Informationen sind unter folgender Adresse verfiighar:

http://www.uni-ulm.de/mawi/mawi-stukom/baur/ws1314/ana2.html




