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Elemente der Topologie: Blatt 4

10. Sei € ein topologischer Raum mit einer Basis C. Zeige:

(a) Besitzt z € Q eine abzahlbare Umgebungsbasis, so gibt es eine abzdhlbare Teilmenge
von C, die eine Umgebungsbasis von zx ist.

(b) Erfillt Q das zweite Abzéhlbarkeitsaxiom, so gibt es eine abzihlbare Teilmenge von
C, die eine Basis der Topologie von 2 ist.
Tipp: Sei (By,)nen eine Basis von Q. Betrachte Mengen Cy, , mit B,,, C Cp,n C By,
fiir alle m,n € IN, fiir die eine solche Menge C, ,, existiert. Verwende dann Satz 2.3.

11. Untersuche fiir jede Topologie aus Aufgabe 2, ob das erste und das zweite Abzahlbar-
keitsaxiom erfiillt ist und ob der Raum separabel ist!
Tipp: Aufgabe 10 kann hier helfen, insbesondere bei der Untersuchung von 7 (B3).

12. Sei Q ein topologischer Raum, der das zweite Abzéhlbarkeitsaxiom erfiillt, und sei M C Q.
Zeige:
(a) M Dbesitzt hochstens abzahlbar viele isolierte Punkte.

(b) Ist M iiberabzdhlbar, so ist M’ iiberabzihlbar.

Ubungsblitter sowie aktuelle Informationen unter
http://www.uni-ulm.de/mawi/iaa/courses/ss11/topo.html




