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Aufgabe 1 (8+2 Punkte)
Sei E die elliptische Kurve gegeben durch die affinen Gleichung

Y 2 = X3 + 1.

(a) Bestimmen Sie alle reellen Punkte auf E der Ordnung 3.

(b) Fertigen Sie eine Skizze von E(R) an und zeichnen Sie die Punkte der Ordnung 3 aus
(a) und ihre Tangenten ein.

Aufgabe 2 (10 Punkte)
Sei E die elliptische Kurve gegeben durch die affine Gleichung

Y 2 = X3 + 4X.

Bestimmen Sie die Gruppe E(Q)tor der rationalen Punkte endlicher Ordnung.

Hinweis: Benutzen Sie den Satz von Nagell-Lutz.


