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Aufgabe 1 (10 Punkte)
Sei p eine Primzahl. Bestimmen Sie alle rationalen Punkte endlicher Ordnung der Kurve

E : y2 = x3 + px.

Aufgabe 2 (2+4+4 Punkte)
In dieser Aufgabe bestimmen wir alle reellwertigen Punkte der Ordnung 4 auf

E : y2 = x3 + x.

(a) Zeigen Sie, dass es genau einen rellwertigen Punkt der Ordnung 2 gibt.

(b) Sei P = (x0, y0) ∈ E ein Punkt auf E mit y0 6= 0. Zeigen Sie, dass die x-Koordinate von
2 · P gegeben ist durch

x(2 · P ) =
x4
0 − 2x2

0 + 1

4(x3
0 + x0)

.

(c) Benutzen Sie (a) und (b) um alle reellwertigen Punkte der Ordnung 4 zu bestimmen.


