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Aufgabe 1 (2+4 Punkte)
Sei (xk) mit xk = [x

(0)
k : . . . : x

(n)
k ] eine Folge von Punkten in Pn

R.

(a) Definieren Sie die “Konvergenz” der Folge (xk) auf geeignete Weise.

(b) Zeigen Sie: Es gibt eine Teilfolge von (xk) die gegen einen eindeutigen Grenzwert kon-
vergiert (im Sinne der Definition aus (a)).

Aufgabe 2 (2+3+4+5 Punkte)
Sei X ⊂ P2

C die ebene projektive Kurve mit Gleichung

Y 2Z = X3 + 3Z3.

(a) Zeigen Sie, dass X eine glatte projektive Kurve ist.

(b) Sei P = [1 : 2 : 1] ∈ X . Bestimmen Sie eine Gleichung für

L1 := TX ,P . (Tangente an X durch P )

(c) Seien weiter

L2 = {[x : y : z] | x = z}
L3 = {[x : y : z] | z = 0} .

Skizzieren Sie die Lage von X , L1, L2, L3.

Hinweis: Es kann sein, dass man für die Skizzen mehrere A2 ⊂ P2 betrachten muss.

(d) Bestimmen Sie die Divisoren X .Li ∈ Div(X ) für i = 1, 2, 3.


