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Abgabe: Dienstag, 26. Mai vor Beginn der Ubung.

Aufgabe 1 (3 Punkte)
Es seien Xy, ..., X, i.i.d. Zufallsvariablen mit stiickweise stetiger Dichte f. Zeige, dass die Dichte fX<i)
der i-ten Ordnungsstatistik X(;) gegeben ist durch

n! FOF@ T 1 F)™, teR.

Tl = i =y

Aufgabe 2 (6 + 2 Punkte)

Seien X1,..., X, & U(0,6), 6 > 0. Zeige, dass
(a) fir ke Nund 1 <i <n gilt
Exk _OFnli+ k- 1)!
O~ i+ k)i — 1)
(b) Es gilt insbesondere VarX; = %

Aufgabe 3 (5 Punkte)

Es seien X1q,..., X, P fiir eine Verteilungsfunktion F. Zeige!, dass fiir den gleichméfigen Abstand
zwischen F),, und F,

D,, = sup |Fn(w) - F(z)],
zeR

gilt, dass

1—1 1
Dy, = ze?ll,a)fn} max {F(X(z) - 0) - n ﬁ - F(X(Z))} )

wobei F'(X(;) — 0) den linksseitigen Grenzwert von F' an der Stelle X(;) bezeichnet.

Aufgabe 4 (6 Punkte)

Es seien X1,..., X, i Exp(1). Zeige?, dass fiir die gemeinsame Verteilung der Ordnungsstatistiken
gilt
d (V1 1 ) V1 1) Up
(X(l)a"'vX(N)):(nvn+n_17 7+ _1++1>7
wobei vy, ..., vy K Exp(1).

'Beachte dabei, dass F, (x) eine Treppenfunktion mit Sprungstellen X;), i =1,...,n ist.
2Folgendes Resultat kann ohne Beweis verwendet werden: Seien X1, ..., X,, unabhingig und identisch verteilt mit Dichte
f. Dann gilt fiir die gemeinsame Dichte von X1y, ..., X(n)

. ):{n!f(tl)...f(tn) Lt <ty <<ty

0 , sonst.



