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Aufgabe 1

Sei 7 ein Poisson-Punktprozess auf R? mit Intensititsma8 u. Seien A, ..., A, C R? disjunkte
Borel-Mengen mit A = U} | A;. Zeigen Sie, dass fiir alle ky, ..., k,,k €{0,1,...} mit by +...+
kn, =k gilt

Plr(A) = ku, ..., 7(Ay) = kn|m(A) = k] = /ﬁ!.lf!. - (Z(é))) (%(AX))) "

Bemerkung. Diese Aussage lasst sich wie folgt interpretieren: Gegeben, dass die Menge A genau
k Punkte des Poisson-Punktprozesses enthalt, sind die Punkte in den jeweiligen Teilmengen

Ay, ..., A, gemaB einer Polynomialverteilung mit Parameter (’L(&l)), e ’L((’LZ‘)) ) verteilt.

Aufgabe 2

Es sei p ein Poisson-Punktprozess auf R3, dessen IntensititmafB das Lebesgue-Maf ist. Fiir
r € R3 bezeichne mit |z| den Abstand von z zum Koordinatenursprung. Die Punkte von p
seien mit Xy, Xs, ... bezeichnet, wobei die Nummerierung so gewéhlt sei, dass | X;| < |[Xa| < ...
Berechnen Sie die Verteilungsfunktion von |X,,|.

Hinwers. Das Volumen einer Kugel vom Radius r ist %m"3.

Aufgabe 3

Seien v ein Mafl auf RY und A C R? eine Borel-Menge. Die Einschrinkung von v auf A ist ein
MaB 4 definiert durch vj4(B) = v(A N B) fiir alle Borel-Mengen B C R?%. Sei 7 ein Poisson-
Punktptozess auf R? mit Intensititsmafl p. Zeigen Sie, dass 7|4 ein Poisson-Punktprozess mit
Intensitatsmall ji4 ist.



