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Aufgabe 1

Zeigen Sie, dass die Funktion f(t) = tαec(log t)
β
für α ∈ R, β < 1, c ∈ R regulär variierend in

+∞ ist. Zeigen Sie, dass die Funktion h(t) = 2 + sin t nicht regulär variierend in +∞ ist.

Aufgabe 2

In der Versicherungsmathematik wird für die Modellierung der Schadenhöhen die sogenannte
Burr-Verteilung mit Verteilungsfunktion

F (t) = 1−
(

C

C + tβ

)α

, t ≥ 0, (F (t) = 0 für t ≤ 0)

verwendet. Dabei sind C > 0, α > 0, β > 0 Parameter. Zeigen Sie, dass die Burr-Verteilung
im Max-Anziehungsbereich einer Fréchet-Verteilung liegt.

Aufgabe 3

Seien X1, X2, . . . unabhängige identisch verteilte Zufallsvariablen mit Verteilungsfunktion F .
Sei Mn = max{X1, . . . , Xn} und x∗ = sup{t ∈ R : F (t) < 1}. Zeigen Sie, dass Mn fast sicher
gegen x∗ konvergiert.

Aufgabe 4

Es seien c, ε : (0,∞) → (0,∞) zwei Funktionen mit limt→+∞ c(t) = c ∈ (0,∞) und limt→+∞ ε(t) =
0. Zeigen Sie, dass die Funktion

L(t) = c(t) exp

{∫ t

1

ε(s)

s
ds

}
langsam variierend in +∞ ist.

Bemerkung. Es gilt auch die Umkehrung: jede langsam variierende Funktion L lässt sich in der
obigen Form schreiben (Karamata-Darstellung).


