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1.1 Wiederholung

o - stabile Zufallsvariablen abhg. von 4 Parametern

Schreibweil se:

S, (0.5, 1)

charakteristische Funktion:

exp {— o ‘9‘0(1_ 15(signd) tan %) + i,uH}, falls o =1,
Eexp (10 X) =+

exp {— 0\0\(“ iﬁg(sign 0) In\e\) + iy@} falls o =1.
T



1.2 Eigenschaften symmetrischer a-stabiler ZV

ZV X ist symmetrisch ¢ - stabil << X ~S_(c,0,0)

Schreibwei se:
X~SaS

charakteristische Funktion :
Eexp(i0 X) =exp(-c*|6]")

Beispiele :
e Gauld - Verteilung mit Erwartungswert ¢ =0
e Cauchy - Verteilung mit Erwartungswert ¢ =0



1.2 Eigenschaften symmetrischer a-stabiler ZV

Spezialfalle :
e Standard SaS (o =1) =S, (1,0,0)
e Standard SeSmit & = 2= X ~ N(0,2)

Transformation

X ~S_(0,0,0)auRerdem 0 < o < '< 2

a'la
und A ~ Sa,a.{(cos g—aj ,1,0) unabhéngig von X
a

dann gilt Z = A¥*'X ~S_(5,0,0)



1.2 Eigenschaften symmetrischer a-stabiler ZV

Bewels

EexplioZ}
=Eep{io A X |=E(Eleoi(0 A7 )X f|A)

-sool-o*l” al-on (-l |}

~ep|-olol|

Daraus folgt :
e Jede SaS ZV st bedingt Gauss - verteilt
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2.1 Exkurs Poisson-Prozesse

ProzessP, , heilit Poisson - Prozess mit Intensitat A, wenn gilt
P, ,=0

oP, —P,, ~Poi(A(t-s))

. <PM+1 -P,. | 1<i<nne N> stochastisch unabhangig , wobel

{t. } eine Folge von Zeitpunkten ist

Intensitat A entspricht Anzahlerwarteter Spriinge je Zeiteinheit

Poisson - ProzesseP, , und Q, , unabhangig
= P + Qist Poisson - Prozess mit Intensitat A, + 4,



2.2 Voraussetzungen

{r, } Zeiten von Ankiinften eines Poisson - Prozesses mit Intensitét1
{R, }u.i.v. Zufallsvariablen, unabhangig von {r, |

IX ZV,sodass ) 7;V“R, —=> X
i=1

= Reihe konvergiert gegen eine streng « - stabile ZV X

Bewels



2.2 Voraussetzungen

fur f.s. Konvergenz der Reihe werden Annahmen bendtigt :
o0<a<?2

e R. haben endliche absolute « - te Momente

esetzeR, =& W,

e Wir nutzenT; stattz,



2.2 Voraussetzungen

l-«

falls o 21
c -1I(2-a) cos(za/2)
E falls o =1
/4

mit diesen Voraussetzungen gilt :

i‘giri_wwi —=>X ~S, ((C;lE!WJa)““ ,0,0)
i=1



2.3 Reihenreprasentation

Reihenreprésentation von SaS ZV

jede ZV X ~ S _(0,0,0) hat die Reihenreprasentation

o] e

W[

Anmerkungen :

e Verteilung des 2. Teils hangt nur von E|W,|” ab
e kann SaS generieren , konvergiert aber langsam



2.3 Reihenreprasentation

mit E[W,|" = o gilt dann :

d o0
X=CJ*> eI "W,
i=1

e 1. Element der Reihe hat gleiches asymptotighes Verhalten wie X, d.h.

P(X > 2)=P(CYe, V"W, > 1)~ %caa%a

o fUr die restlichen Elemente gilt

(S 2)ocke”



2.3 Reihenreprasentation

Reihenreprasentation schiefer « - stabiler ZV

gleiche Voraussetzungen wie bei SasS, zusatzlich
E|W,|" <o falls o =1

E[W, InW,||" <o falls =1

-

_O falls0<a <1
ki =1 E(Wl_‘:/\\//vl”//_(l_l) x2sinxdx |, falls ¢ =1
o (i gt fallsa >1

(i (- 1) W,

L a— o




2.3 Reihenreprasentation

allgemeine Reihenreprésentation

0 0]

,quZ(F_]/“W k(“)) X ~S (G,B,u)

 Elw,|"sign(w, )




3 Reihenreprasentation
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