Prof. Dr. V. Schmidt WS 2011/2012

G. Gaiselmann 01.02.2012
O. Stenzel

Stochastik 11
Ubungsblatt 12

Abgabe der Ubungsblitter: Do. 09.02.2012 vor den Ubungen

Aufgabe 1
Es seien S und T Stoppzeiten bzgl. einer Filtration {F;, ¢ > 0}.

(a) Zeige, dass min{S, T}, max{S, T}, S + T und aT,«a > 1, Stoppzeiten sind.

(b) Zeige, dass S — T im allgmeinen keine Stoppzeit ist.

Aufgabe 2
Fiir eine Stoppzeit 7 definieren wir die gestoppte o-Algebra F, wie folgt:

Fr={B e F:Bn{r <t} e F fir beliebige t > 0}.

Seien nun S und 7" Stoppzeiten bzgl. der Filtration {F;,t > 0}. Zeige:
(a) AN{S<T}eFrVAe Fg
(b) Fmin{&T} =FsNFr

Aufgabe 3

Sei {X¢,t > 0} ein homogener Poisson-Prozess mit Intensitdt A > 0. Zeige, dass der
Prozess {Y;,t > 0} mit V; = (X; — tA)? — t\ ein Martingal ist.

Aufgabe 4

Seien {X;,t > 0},{Y;,t > 0} Submartingale und {U;,t > 0},{V;,t > 0} Supermar-
tingale iber dem Wahrscheinlichkeitsraum (€2, F, P) bzgl. der Filtration {F;,t > 0}.
Zeige: {max{X;,Y;},t > 0} ist ein Submartingal und {min{U;, V;},¢ > 0} ist ein Su-
permartingal.



