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Aufgabe 1

(a) Sei {S,} ein zufilliger Punktprozess in IR%, so dass
Np=#{n:S, € B} < o0 VB € By(R%)

Gib ein Beispiel eines zufélligen Punktprozesses an, so dass das zugehorige Inten-
sitatsmafs 4 nicht lokal-endlich ist.

(b) Zeige, dass ein Poisson-Prozess {Np} mit lokal-endlichem und diffusem Intensi-
tatsmafs 1 sowie messbarer Indizierung {5, } folgende Eigenschaft besitzt:

P(S; =S # 00) =0.

(c) Beweise Gleichung (8) aus Theorem 3.2. Zeige also, dass das erzeugende Funktional
G angewandt auf die Funktion

flz) =T (1+ (2 — 1)1p,(2)),

wobei K > 1,0 < 21,...,2; < 1 und By,...,Bp € BO(Rd), der erzeugenden
Funktion des Zufallsvektors (Np,, ..., Np,) entspricht, d. h.

Np, NBk>

G(f) =B ("2

Aufgabe 2
Sei N ein zufilliges ZahlmaR im IR?. Der Operator

Ln(f) =Bexpl~ | f(x)N(dr)

auf der Menge der Borel-messbaren Funktionen f : RY — IR, heisst das Laplace-
Funktional von N. Dabei benutzen wir die Schreibweise N (dz) = Ng,. Man kann zeigen,
dass zwei zufillige Zahlmake N und N’ genau dann die gleiche Verteilung haben, wenn
Ln(f) = Ly/(f) fiir alle stetigen Funktionen f : R — R, mit kompaktem Triger
gilt. Eine Funktion f hat einen kompakten Triager, wenn die Menge {z : f(x) > 0} in



einem Kompaktum enthalten ist.
Zeige, dass ein Poisson-Prozess mit Intensitdtsmaf p das Laplace-Funktional

In(f) = expl= [ (1= e/)p(da)

hat.
Hinweis. Verwende Algebraische Induktion.



