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Aufgabe 1 Sei {Np} ein Cox—Prozess, so dass die Realisierungen des zufélli-
gen Intensitdtsmakes {Ap} mit Wahrscheinlichkeit 1 absolutstetig beziiglich des d—
dimensionalen Lebesgue-Mafes sind. D.h., es gibt ein zufilliges Feld {\,, x € Rd},
so dass

Ag :/ Nodz VB e By(RY). (1)
B

Das zufillige Intensitatsfeld {\;} sei stationdr. Dann ist {Np} ein stationdrer Cox—
Prozess. Zeige mit Korollar 4.3, dass

pz(l‘l,l‘g) =E ()‘O)‘xzfﬂn) Vaxi,x9 € R mit T1 # Ta. (2)

Hinweis. (Darf ohne Beweis verwendet werden.)

Wir betrachten den Fall, dass das zweite faktorielle Momentenmafs ay des zufélligen
Zahlmafes {Np} absolutstetig beziiglich des 2d-dimensionalen Lebesgue-Mafes ist,
d.h., ao hat eine Dichte ps : R? :— [0, 00), so dass

Ozg(Bl X Bg) = / / pg(l‘l,xg) dl‘l dxg Y Bl,BQ & Bo(]Rd) . (3)
B1 J Bs

Die in (3) gegebene Funktion ps wird die Produktdichte zweiter Ordnung von {Np}
genannt.

e Wenn {Np} ein stationéres zufélliges Zahlmaf mit der Intensitat A € (0, 00) ist,
dann héngt die Produktdichte pa(x1,x2) nur von der Differenz x9 — x; ab. Wenn
{Np} stationér und isotrop ist, dann gilt

p2(x1,x2) = pa(r), wobei r = |zg — 1] (4)

e Im letzeren Fall wird dartiber hinaus die Paarkorrelationsfunktion g : [0,00] —
[0, 00) betrachtet, wobei

pa(r)
g(r) = 32 Yr>0. (5)
Aufgabe 2 Sei {Np} ein modulierter Poisson—Prozess ist, wobei das zuféllige In-

tensitétsfeld {\;} durch



| A, fallsx € 5,
Ae = { \o, fallsz &= (6)

gegeben sei.
Dabei seien A1, A2 € (0,00) beliebige Zahlen mit max{A;, A2} > 0, und fiir ein 79 > 0

gelte 2 = J;2, B(Si,10), wobei { S, } ein homogener Poisson-Prozess mit der Intenstitét
Ao sel. Zeige, dass die Paarkorrelationsfunktion g(r) von {Np} gegeben ist durch

()\1 - )\2)2po,x2—$1 + 2()\1 - )\2)/\2170 + )\g

g(r) = (A1 — A2)2p2 + 2(A1 — A2)Aapo + A

Vr=|zeg—ax1| >0, (7)

wobei
po = P(o € 2) und Dozo—z1 = Plo € E, 29 — 21 € ).



