ulm university universitat

uulm

Ubungsblatt 12

Ubungen zur Analytischen Zahlentheorie
Prof. Dr. Helmut Maier, Dr. Hans- Peter Reck

Gesamtpunktzahl: 24 Punkte
Abgabe: Dienstag, 26. Januar 2016, vor den Ubungen

1. (a) Essei
oo
D(s):=s- / (W(u) —u) - u*" du,
1
und es gelte m(z) = li(z) + O(z”) mit 0 < 9 < 1.
Zeige, dass dann D(s) fiir #(s) > 9 holomorph ist.
(b) Besitzt ((s) eine Nullstelle p mit R(p) = n, so ist die Abschitzung 7(z) = li(z) + O(2?) fiir
¥ < n falsch. (12 Punkte)
2. Essei N > 1 und R(s) > 1.
(a) Driicke
C(s) —(1+27°4+...+N7°)

mittels der Eulerschen Summenformel aus und zeige, dass der dabei entstehende Ausdruck fiir
R(s) > 0 meromorph ist.

(b) Es sei s = o + iy mit v > 2.
Wihle N = v in Teilaufgabe a) und zeige, dass

¢(s) = O(log7)

firy>1-— loév gilt.

(c) Zeige mittels der Cauchyschen Integralformel, dass

¢'(s) = Olog® )

> gilt. (12 Punkte)



