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1. Es sei (yn)S2, eine Folge mit y,, € [0,1) fiir alle n € N. Fiir [a, 8] C [0,1] und « > 0 sei

N(z,a,p8) = {n <zt yn € [o, A}.
Die Folge (y,) heiBit gleichverteilt im Intervall [0, 1], falls

lim 7' N(z,a,68) =8 —a

Tr—r o0
fur alle 0 < a < B < 1 gilt.
Zeige, dass die Folge (y,) genau dann in [0, 1] gleichverteilt ist, wenn fiir alle {iber [0, 1] Riemann-

integrierbaren Funktionen f

i - 3 f) = | S

r— 00
n<z
gilt.
Hinweis:
Fiir die Richtung ”=-" ist die Definition von Ober- und Untersummen hilfreich. (14 Punkte)

2. Es sei w(n) die Anzahl der verschiedenen Primfaktoren von n.

(a) Zeige:
e kw(n)lu2(n) k
D ()
n=1 p€eP
fir o > 1.
Hinweis:

Beachte eine spezielle Eigenschaft von w(n).

(b) Es sei 7x(n) die Anzahl aller Darstellungen der Form n = d; - - - dy, mit d; € N.

= nu(n) _ k. palk)
7; ns _H(1+ps+ pQS +>

mit Polynomen p;. Gib p; an.

Zeige:

Hinweis:
Nutze etwas Kombinatorik und eine spezielle Eigenschaft von 74 (n).

(c) Zeige:
o~ kP (n)

nS

= ((s)" - Hi(s),

n=1

wobei Hy,(s) fiir o > 1 holomorph fortgesetzt werden kann. (10 Punkte)



