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Aufgabe 7 (Cantormenge als überabzählbare, lebesque’sche Nullmenge) (4 Punkte)

Sei λ das Lebesque-Maß und C die Cantor-Menge, vgl. Aufgabe 6. Zeigen Sie

λ(C) = 0.

Aufgabe 8 (Darstellungssatz) (5+3=8 Punkte)

Sei Ω = N und A = P(N). Zeigen Sie:

a) Sei an ≥ 0, n ∈ N. Dann ist

µ(E) :=
∑

n∈E

an

ein Maß auf (N,P(N)). Wann ist µ endlich und wann σ-endlich?

b) Sei µ ein Maß auf (N,P(N)). Dann

∃ eindeutige an ≥ 0, n ∈ N mit µ(E) =
∑

n∈E

an ∀E ∈ P(N).

Aufgabe 9 (Maß des Limes inferior) (8 Punkte)

Sei (Ω,A, µ) ein Maßraum und En ∈ A für n ∈ N. Zeigen Sie:

lim inf
n→∞

En ∈ A,

und es gilt

µ
(

lim inf
n→∞

En

)

≤ lim inf
n→∞

µ(En).


