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(Abgabe: Mittwoch, 12. Dezember 2012 vor der Ubung.)

Aufgabe 17 (Messbarkeit monotoner Funktionen) (6 Punkte)
Sei f: R — R. Zeigen Sie

f monoton = f ist B-messbar.

Aufgabe 18 (Vererbung von Messbarkeit) (44+4=8 Punkte)
Sei (2, A, i) ein vollstindiger Makraum und f, f,,g: Q — R ¥ n € N. Zeigen Sie:

a) f A-messbar, f = g u-fast iiberall = g A-messbar.
b) fn A-messbar Vn € N und ILm fu(z) = f(z) p-fast iberall = f A-messbar.

Bemerkung: Ein Mafsraum (), A, u) heifit vollstindig, wenn jede Teilmenge einer Nullmenge messbar ist, d.h.

F C E, E u-Nullmenge = FeA

Aufgabe 19 (Verkniipfung messbarer Funktionen) (6 Punkte)
Sei (€, .A) ein messbarer Raum, f: Q — R A-messbar und ¢ : R — R Borel-messbar. Zeigen Sie, dass gilt

po f ist A-messbar.



